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<  .فشرده است T، نشان دهيد كه ∑∑∞

)فرض كنيد .2 )T B H∈كهHيك فضاي هيلبرت است، نشان دهيد اگر( )rank T < )آنگاه  ∞ )Tσ  يك
  . مجموعه متناهي است

)اگر  .3 )T B H∈ دهيد ريشه مثبت آن نيز فشرده استيك عملگر مثبت و فشرده باشد، نشان.  

4. ( )T B H∈ گرفشرده است اگر و تنها ا*T T فشرده باشد. 

}و فضاي هيلبرت با بعد نامتناهي باشد Hفرض كنيد .5 }ne و{ }nfآن باشندهاي اورتونرمال دردنباله .{ }nα  را
T:بگيريد و عملگر خطي اي دردنباله H H→ را به صورت زير تعريف كنيد 
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  :نشان دهيد

}كراندار است اگر و تنها اگر دنباله T) الف }nα كراندار باشد.  
limاست اگر و تنها اگر فشرده  T )ب 0nn
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}فضاي هيلبرت با بعد نامتناهي باشد و Hاگر .6 }nλ اي از اعداد حقيقي ناصفر باشد كه به صفر همگرا دنباله
وجود دارد كه مجموعه مقادير ويژه ناصفر آن Hفشرده رويعملگر خودالحاق  و است، نشان دهيد يك 

}دنباله }nλاست.   
  


